Dang 4: Ap dung tinh chit ciia cac gia tri hwong gidc q
Phwong phap: St dung nhém cong thire lién hé gilra cac gia tri lugng giac dé tinh toan

A.BAI TAP TU LUAN
Bai tap 1: Thyc hién cac yéu cau trong cic truong hop sau:
a) Tinh gia tri lugng giac con lai ctia goc o biét sine = % va tana+cota <0
b) Cho 3sin* o —cos* a :% . Tinh 4 =2sin* o —cos* & .
Loi giai

1 1
a) Tacod cot’ a+1= = =25=> cot’ & = 24 hay cota =26

sin’ & (1)2 B
5

Vi tana, cota cung dau va tana+cota <0 nén tana <0,cotar <0

1

1
cota 2\/6.
cosa . 1
cota = :cosa=cotasma=—2\/g.—=

Do d6 cota = —2\/3. Talaicod tana =

=26

sin o 5 5

b) Ta c6 3sin* o —cos* & :%c>3sin4a—(l—sin2 a)2 _L

< 6sin’ a—2(1—2sin2 o +sin? a)= 1< 4sin* a+4sin*a-3=0

<:>(2sin2a—l)(2sin2a+3)=0<:>2sin2a—1=0(D0 2sin’ ¢ +3>0) suy ra sin’ & :%.

. = 11 1Y (1) 1

Talaicd cos"a=1-sin“a@=1-—=—suyra A=2|—| —| = | =—.
2 2 2 2 4
Bai tap 2: Chimg minh cac ding thirc luong giac sau:

in’ : 1+t 1+cot
2) SlI‘l a+cos o | —singcosa b) ang l+cota

sina +cosa I-tana 1-cota

Loi giai

. ) . 2
sin’ o + cos’ a (sma+c0sa)(sm a —sinacosa + cos a)

sina +cosa sina +cosa

.2 . 2 _ .
=SIN" ¢ —SIN&COSA +COS™ & =1 —Ssinax cos .

l+tana 1+cota tanacota+tana 1+cota
b) + = +

l1-tano l—cota_tanacota—tana l-cota

~ tana(cotar +1) . l+cota cota+1 l+cotar

_tana(cota—l) l—cota cota—1 cota—1

Bai tap 3: Rt gon céc biéu thic sau:

Trang 1



a) sin’ (37T - a) +sin’ (a + 577[] b) [1 + tan’ (—a +1 17r)].sin2 (a - 37”)

Loi giai
a) Ta cé: sin(37—a)=sin(zr—a+2z)=sin(z—a)=sina;
. Sx . T . V4
sinf @ +— |=sin| ¢+ —+2x |=sin| a +— =cos(—a)=cosa.
2 2 2
.2 .2 57Z' -2 2
Suy ra sin (37r—a)+sm (a+7j=sm a+cosa=1.

b) Ta c6: tan(—a +117) = tan(—-a) =—tana;
. kY4 . V4 . /4

sm(a - —j = sm[a +Z - 27[] = sm(a + —j =cos(—a)=cosa.
2 2 2

Suy ra [1 +tan’ (—a +1 17r)].sin2 (a —37”] = (1 +tan’ cx).cos2 a= coslz . cos’a=1.

Bai tip 4: Tinh gia tri ciia cac biéu thirc sau déy:

a) A=sin>5°+sin’10°+sin’15°+...+sin’85° (17 sb hang).
b) B=co0s5°+cos10°+cosl15°+...+cosl175° (35 s6 hang).
Loi giai
a) Van dung: sin(90°— &) =cosa, ta c6: sin85° = cos5°,sin80° = cos10°

sin75° = cos15°,...,sin50° = cos 40° .

Vay 4= (sin2 5°+ cos’ 50) + (sin2 10° + cos” 100) +...+ (sin2 40° + cos’ 400) +sin” 45°

2
=1+1+...+1+(£] =1—7
— 2

8so01l 2
b) Van dung: cos(180° —a) =—cosa taco: cosl75°=—-cos5°cos170°=—cos10°
cos165°=—cosl5,...,c0s95 =—cos85

Vay B =(cos5°+c0s175°)+(cos10° +cos170°) +...+(cos85° + cos 95°) + cos 90°

=0+0+...+40+c0s90°=0.
17 s01

Bai tap 5: Ching minh cac dang thirc sau(gia sir cac biéu thirc sau déu c6 nghia)

Trang 2

4 ) . 4
a) cos x+2sin”" x =1+sin" x

sinXx + cosx 3 2
b) —————=cot’ x+cot” x+cotx+1
sin” x



Bai tap 6:

Trang 3

cot’x—cot’y cos’x—cos’ y

cot’x.cot”’y  cos’ x.cos’ y

; ; /4 7T
d) Wsin® x + 4cos® x + Vcos* x + 4sin® x :3tan(x+§Jtan(g—xj
Loi giai
2 , L 4 .2 .2 \? 4 . 2 )2
a) Pang thuc twong duong véi cos” x =1-2sin x+(sm x) & cos x=(1—s1n x) (*)
N a2 2 2 ) . 4 2\ 4
Ma sin"x+cos"x=1=cos"x=1-sin" x. Do d6 (*) < cos x=(cos x) (ding).
sinx

sinx+cosx 1 +cosx

A

nen

b) Taco VT = ma cot’x+1=—— va tanx =

sin® x sin?x  sin’x sin® x cosx
VT:cot2x+1+cotx(cot2x+l)=cot3x+cot2x+cotx+1=VP.

cot’x—cot’y 1 1

c)Tacod VT = =tan’ y—tan’ x

cot’x.cot’y cot’y cot’x

1 1 1 1 > x —cos’
cos” y cos” X COS"y C€OS"X  COS X.COS™ y

d) VT = sin4x+4(l—sin2x)+\/cos4x+4(l—cos2x)

= \/(sinz x)2 —4sin*x+4 + \/(cosz x)2 —4cos’x+4 = \/(sinz xX— 2)2 + \/(cosz x— 2)2

:(2—sin2x)+(2—coszx):4—(sin2x+cos2x):3

Mat khac vi x+£ + Z—x zzztan Z—x =cot x+z nén
3 6 2 6 3

VP=3tan(x+%)cot(x+%j=3:> VT =VP .

Chtrng minh biéu thirc sau khong phu thude vao x .
: .6 6
sin° x+cos " x+2
a) A=— Z
sin“x+cos x+1
1+cotx 2+ 2cot’ x
b) B=

l—cotx (tanx—l)(tan2x+1)

c)C:\/sin4x+6coszx+3cos4x+\/cos4x+6sin2x+3sin4x
Loi giai
, ;4 4 . 2 2 \? .2 2 . 2 2
a) Ta c6 Ta co sin” a + cos az(sm a +cos a) —2sin"acos” @ =1-2sin" acos”
. 6 6 -2 3 2\ .2 2 . 4 4 . 2 2
sin’ & + cos a=(sm a) +(cos a) =(sm a +cos a)(sm a +cos @ —sin” @ cos a)

=sin* a + cos* a —sin® @ cos® & =1—2sin* acos* & —sin® @ cos® & =1 —3sin’* @ cos’ «



. . 2 2
1-3sin*acos’a+2 3(1—sm o Ccos a)

1-2sin*acos’a +1 2(1 —sin? a cos’ a)

Do d6 A= 3
2

Vay A khong phu thude vao x.

14 1 2+2coszx . )
b) Taco B —— tanx sinty _tanx+l 2(sin*y+cos’y) ganxe1-2
1- (tanx—l)i tanx —1 tanx —1 tanx —1
tan x sin® x

Vay B khong phu thude vao x.

c) C= \/(1 —cos’ x)2 +6c0s” x +3cos” x +\/(1 —sin’ x)2 +6sin” x + 3sin® x

— J4cos® x +4cos?x +1+J4sin® x +dsin’ x+1 = \/(20052x+1)2 + \/(Zsin2x+l)2

=2cos’x+1+2sinx+1=3

Vay C khong phu thude vao x.

B. BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN L. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lya chon. Mdi ciu héi thi sinh chi chon mét phwong an.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Trang 4

Pon gian biéu thirc 4= cos(a — %J , ta duoc:

A. cosa . B. sincx. C. —cosa.
Loi giai

Tacod: 4 zcos(a —%j :cos(%—aj =sina.

Gia tri ciia biéu thic S =3 —sin” 90° + 2 cos” 60° —3tan® 45° bang
AL B. L. c.1.
2 2
Loi giai

[

D.

—sinax .

.3

) 1 1
Ta cd S =3—sin’90°+ 2cos? 60° —3tan®45° =3 —1? +2.(Ej -3.1° ==3

Céc dang thirc nao sau day dong thoi xay ra?

A. sina=—2;cosa=£. B. sina=—2;
3 3 5
. -3 ) 3
C. sina =—;cosa=—. D. sina =£ ;COSar=—
5 5 4
Loi giai

Ap dung cong thiic sin’ o +cos’a =1.

1



1 sin o
tana = — ) =— 3
Cau4: Cho 2 | Gia tri ctia biéu thirc 2sin"a+3cos” @ [
1 1
A B. - c.-> D. —.
26 3 26 3
Loi giai:
sinar Sina(sin2a+cosza) tan’ ¢ +tanax 5
C2sina+3cos’a 2sinfa+3cos’a 2tan‘a+8 26
Cau5:  Rat gon biéu thue M = sin® x +cos’ x.
A. M =1+ 3sin* xcos” x. B. M =1-3sin*x.
3. 3.
C. M =1-=sin’2x. D. M =1-=sin"2x.
2 4
Loi giai

. . 3 3
Ta cd M =sin® x + cos® x = (sm2 x) + (cos2 x)

} 3 . ; } 3.
=(s1nzx+cos2 x) —3smzxcoszx(sm2x+coszx)=1—3s1n2xcos2x=1—zsm22x.

9 2 <2
Cau 6: Rat gon biéu thue M =tan” x —sin” x.

A. M =tan’ x. B. M =sin’ x. C. M =tan*x.sinx. D. M =1.
Loi giai
sin® x
Taco M =tan’ x —sin’ x = ——— —sin’ x =sin’ x — —1 |=sin’ x.tan’ x.
cos’ x cos’ x

9 2 2
Cau7: Rat gon biéu thue M =cot” x —cos™ x.

A. M =cot’ x. B. M =cos’ x. C. M=1. D. M =cot” x.cos” x.
Loi giai
s°x
Ta co M = cot’ x —cos’ x = ——— —cos’ x = cos’ x| —— —1 | =cos’ x.cot x.
sin” x sin” x
= M =(1sin® x)cot® x + (1cot” x).
Cau 8: Rut gon biéu thirc ( ) ( )
A. M =sin’ x. B. M =cos’x. C. M =sin*x. D. M =cos’ x.
Loi giai

Ta bién ddi: M = (cot2 x —cos’ x) + (1 —cot’ x) =1-cos’x=sin’x.

Cau9: Rt gon biéu thac M =sin’ atan’ & +4sin’ & —tan’ & + 3cos’ a.
A. M =1+sin’a. B. M =sina. C. M =2sina. D. M =3.
Loi giai
Tacdé M =tan’ 05(sin2 a-— 1) +4sin’ a +3cos’ a

= tan’ a(—0052 a) +4sin’ a +3cos’ a

Trang 5



=—sin’a +4sin* a +3cos’ a = Za(sin2 a + cos’ a') =3,

.3 M =(sin*x +cos* x —1)(tan’ x + cot” x +2).
Cau 10: Rat gon biéu thire (Slnx cos x )( an” x +cot” x )

A. M =—4. B. M =-2. C. M=2. D. M =4.
Loi giai

< 2 2

. . sin®x  cos’x

Taco M :(1—2s1n2 x.coszx—l) —+——+2
cos’x sin’x

. 2 2 sin* x + cos” x + 2sin” x.cos” x . 2 2 \2
:(—2s1n X.COS x) — . :(—2).(s1n X +cos x) =-2.
sin” xcos” x

P 1+sin’ &
Cau 11: Don gidn biéu thoe ~ 1—sin’«a
A. P=1+2tan’c. B. P=1-2tan’a.
C. P=-1+2tan’a. D. P=-1-2tan’a.
Loi giai
l+sin‘a  1+sin‘a 1
Taco P= —— = = +tan’ =1+ 2tan’ a.
l-sin“«& cos’a cos‘a
P 1-cosa 1
Céu 12: Pon gian biéu thic sina 1+cosa
2cosa 2 2
A P=-""C2 B. P=———. C.P=—=—.  D.P=0
sin” sin” « 1+cosa
Loi giai
1-cosa 1 l1—cosa 1
Taco P=———- = = .
sin” o l+cosa 1—cos"a 1+cosa
_ 1—cosc 1 _ 1 1 ~0
(I—cosa)(I+cosar) l+cosa 1+cosa 1+cosa ’
P 1-sin*acos’ « —cos’a
Céu 13: Pon gian biéu thic cos’ o
A. P=tan’q. B. P=1. C. P=—cos’a. D. P=cot’a.
Loi giai
P 1-sin’ acos’a —cos* o 1—005205(Sin205+005205) ~1-cos’a sina an’ g
cos’ o cos’ o cos’a  cos’a '
P 2cos’x—1
Cau 14: Pon gian biéu thac ~ Sinx+cosx
A. P=cosx+sinx. B. P=cosx—sinx.
C. P=cos2x—sin2x. D. P=cos2x+sin2x.
Loi giai

Trang 6



Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Trang 7

2 + 2 2 .
i 2cos" x — (Sln X + COS .X) COSZ X — s]nz X
Taco P= =

- - =Ccosx —sinx.
sinx + cosx sin x +cosx
. 2
(sina +cosar) —1
Don gian biéu thirc cota —sinacosa
sina 2
A. P=2tan’ . B. P=——. C. P=2cot’a. D. P=——.
cos’ a cos” o
Loi gidi
(sina+cosa)2—1 in? i 2
, sin“ o +2sina.cosa +cos” o —1
Taco P= - =
cota —sIina coso 1 )
cosa.| — —sina
sina
1+ 2sina.cosa —1 2sina.cosa  2sin’a )
= — = 3 = — =2tan” a.
l1-sin“« cos’ o cos“ o
cosqt.——— :
sina sina
sing +tana )
p{—j )
Don gian biéu thirc cosa +1
1 1
A. P=2. B. P=1+tana. C. P=—77-—. D. P=—
cos” o sin” «
Loi giai
) 1 . cosa +1
. sing| 1+ sing| ——— .
, Sina +tana cosa cosa sina
Ta co = = = =tana..
cosa +1 cosa +1 cosa +1 cosa
2 1
Suyra P=tan"a+1=—5>—.
cos” o
l+cos’a .
P=tang| ———— —sina |.
e 12 , sina
Pon gian biéu thuc
A. P=2. B. P=2cosc. C. P=2tana. D. P=2sinca.
Loi giai
, l+cos’a . sina 1 cos’a .
Taco P=tana| ———— —sina |= — + — —sina
sinx cosa\sina sina
. . - 2 2
sinfa  1+cos’a —sin’ « (l—sm 05)+COS a 2cos’a
+cosa — = = = =2cosq.
cosa cosa cosa cosa cosa
2 2 .
P cot” x—Ccos“x  slnxcosx
R , N 2 ’
Don gian biéu thirc cot” x cotx
1 1
A. P=1. B. P=-1. C. P=-—. D. P=—.
2 2
Loi gidi
. cot’ x —cos’x cos’ x , sin’x . 9
Taco—2=1— 5 =1-cos” x. 5 =1-sin" x.
cot” x cot” x Cos™ x



. sinx.cosx . sin x ) ) .
Va ————— =sinx.cosx. =sin’x. Suyra. P=1—-sin’ x+sin’ x =1.
cotx COSX

Cau 19: Tinh S =sin’5" +sin’10° +sin’*15" +...sin> 8° +sin” 85"
1 1
AL B.S. c
2 2
Loi giai
S =sin*5° +sin”10° +sin*15° +...sin”* 80° + sin” 85°

D. 9.

11
- (sin2 5° 4 sin? 850) n (sin2 10° + sin’ 800) +...(sin2 15° 4 sin> 75°)+sin2 45° =8 + 5= 77

. 2 9
Cau 20: Vo1 moi goc a , biéu thirc cosa + cos(a + %) + cos(a + ?ﬁj +..+ cos(a + ?”J nhan gia tri
bang
A. 10 B. —-10 C.1 D. 0
Loi gidi
C6 10 s6 hang, chia thanh 5 cap.

, 97 iy o iy
Cba+—=rm+|a+— |=cos|a+— |=—cos| o +—
5 5 5 5
87 3z T 27
TlIO'IlgtlI COoS 0{+? =—CO0S (Z+? ; COS 0{+? = —CO0S a+? ;

6
cos(a+?ﬂj:—cos(a+%j; cos(a+5?ﬁ):—cosa.Do do P=0

3sinx—2cosx

Ciu 21: Biét tanx =2, gid tri ctia biéu thic M = bang:

S5cosx+ 7sinx

4 4
AL B. - a2 . -2

9 9 19 19

Loi giai
. 3522 40 o 4
Cach 1: Chia ca tir va mau cua M cho cosx ta co: M = —C0SX = =—.
5+7smx 5+72 19
COS X

sin x

Cach 2: Taco: tanx =2 < =2 <& sinx =2cosx thay sinx =2cosx vao M :

COSXx

_32cosx—2cosx 4cosx 4

B S5cosx+7.2cosx B 19cosx B 19

Cau 22: Cho 2 Tinh

0 s
<a<— \/l+sina+\/1—sina

1-sinx l+sina

Trang 8



A. — ) B. ) cC.——. D. ——.
cosa cosa sino sina
Loi giai
DétA:\/1+s%na+\/l—s%na
l1-sinx l+sine
2

- — ) o 4

Khi dé A> = \/1+s%na+\/1 s%na =1+s%na+l s%na+2= 4'12 S
l-sina 1+sina l-sina 1+sina l-sin“ax cos’«a
\ T . .
ViO<a<—nén cosa>0 dodo 4=
2 cosa
1 2
7 <a sina=— cosff=——
Céu 23: Cho céac goc o, f thoamin 2 , B<r, 3, 3. Tinh sin(a + f3).
2410 -2

A. sin(a+ﬁ)=—%. B. sin(a+ﬂ):\/_+.

— 442
C. sin(a-i—ﬂ):y. D. sm(mﬂ):@.

Loi giai

cosa <0

Do£<a,,8<7r:> ) :
2 sinff>0

Ta cd cosa =—+/l—sina =— ’1—— ———.sinf= «/1 cos? l—i:£

3
: . ) 1 2 2+24/1
Suy ra sm(a +ﬂ) =sina.cos f+cosa.sinff=—.| —— |+ \/_ J_ =— —J_O .
30 3 3 )3 9
. 2+2410
Vay 51n(a+ﬂ):—TJ_.
Cau 24: Véimoi @ €R thi tan(20177 + «) béng
A. —tana. B. cota. C. tana. D. —cota.
Loi giai
Ta c6 tan(20177 +a) = tane.
g =
_ o . 5cosa+12sina =0 sma = 13
Scosa +12sina =0, ta cd h¢ phuong trinh )
3cosa+2sina =2 12
cosq =—
13
. 2 . 2
Cin 25: Rt gon biéu thirc M =(sinx+cosx) +(sinx—cosx)".
A. M =1. B. M =2. C. M=4. D. M =4sinx.cosx.

Trang 9



Loi giai

. 2 . . .
(sinx+cosx) =sin’x+cos’ x + 2sinx.cosx =1+ 2sinx.cos x
Ta co

(sinx— cosx)2 =sin® x + cos’ x — 2sin x.cos x = 1 — 2sin x.cos x
Suyra M =2.
.y L2 , T .
Cau 26: Don gian biéu thirc 4 = cos(a — Ej +sin(a — ), ta dugc

A. A=cosa+sina. B. A=2sinc. C. A=sinacosc. D. 4=0.

Loi giai

Taco A :cos(a—%}+sin(a—7r):cos(%—aj—sin(ﬁ—a):sina—sina =0.

Céu 27: Rt gon biéu thue S = cos(% — x} sin(7z —x) - sin(% — ijOS(ﬁ —x) ta dugc

A. S=0. B. S =sin’x—cos’x. C. S=2sinxcosx. D.S=1.
Loi giai

Taco S = cos(g—xj.sin(ﬂ —x)—sin(%—xj.cos(ﬂ - x)
= sinx.sinx — cosx.(—cosx) =sin” x + cos’ x =1.
Cau 28: Cho P:sin(ﬂ'+a).cos(7z'—0[) va Q0 :sin(g—a}cos(§+aj. M¢énh dé nao dudi day la dung?

A. P+0Q0=0. B. P+Q=-1. C. P+Q=1. D. P+Q=2.
Loi giai

Ta c6 P =sin(z+a).cos(7 —a)=—sina.(—cosa) = sina.cosa.
Va Q= sm(g — a}.cos(; + aj =cosa.(-sina) =—sina.cosa.

Khi 6 P+ Q =sina.cosa —sina.cosa = 0.

2
P={tan17—”+tan(7—ﬂ—xﬂ +{cot13—ﬂ+cot(77r—x)}
Cau 29: Gia tri bidu thic 4 2 4 bing
1 1 2 2
A ——. B. —. C. ——. D. —.
sin” x Ccos” x sin” x Ccos” x
Loi gidi

, 177 Va V4 . 1
Tacd tan—— =tan| —+4x |=tan—=1 va tan| — — x | = cot x.
4 4 4 2

1
Va cot% = cot(%+3ﬂj = cot% =1;cot(77 —x)=—cotx.

Suyra P =(1+cotx) +(1—cotx)” =2+2cot’x = —
sin® x

Trang 10



PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi ciu, thi sinh chon diing hoiic sai.

Cau 1:

Trang 11

Scotx +4tanx 4 2sinx + cosx

Cho tanx =—2. Tinh dugc cac biéu thirc 4= A, = ——, khi do:
Scotx—4tanx cosx —3sinx
1
a) cotx =——
2
b) Vi tanx =-2 nén cosx=0
21
c) 4 =——
) 4 T
d) 4, =
Loi giai
, , 1
a) Pung: Ta cé: tanx =—-2 = cotx = -3
b) Sai: Ta ¢c6 tanx =—-2 nén cosx =0
5
, —5+4.(—2) 21
c) bung: 4 ZS—Z_H
-———4(-2
>-4(2)
d) Sai: Chia tir va mau ctia biéu thirc 4, cho cosx, ta dugc:
2sinx L cosx
4 —.cosx cosx _2tanx+1_ 2.(-2)+1 __3
* cosx 3sinx [-3tanx 1-3.(-2) 7
COSX  COSX
. 2sinx +3 2
Cho cotx = 2. Tinh duge céc bidu thic B, = —r ' 2CB% p , khi do:

. s &y T 2 .
3sinx—2cosx COS™ X —SINXCOS X
a) Vi cotx=2 nén sinx=0.

b) B =-8
c) B,=-5
d) B+ B, =—13

Loi giai
a) Pung: Vi cotx=2 nén sinx#0
b) Pung: Chia ca tir va mau caa biéu thuc B, cho sinx, ta duoc:

sin x CcOS X

sinx Csiny  2+3coty 2432

sinx _ cosx 3-2cotx 3-2-2

sinx sin x

2

3

¢) Sai: Chia ca tr v mau cta biéu thirc B, cho sin’ x, ta duoc:



Cau 4:

Trang 12

2
5 sin’x B 2(1+ cot’ x) _2(1+22)

2 = 2 . - -
cos’x sinxcosx cot’x—cotx 22-2

=5

sin’ x sin’ x

d) Sai: B,+B,=-8+5=-3

14 2 S 3 T r4o4r , < . . , .2
Cho goc lugng gidc o thoa man cosa = g,O <a< 3 Xét tinh ding sai cua céac phat biéu sau:
a) Gia tri sin cua goc lugng gidc a am.

b) Gia tri tan cua goéc lugng giac « duong.
. . . <R , - 2 2 2
¢) Gia tri ctia biéu thic P=sin"a —2cos” a = 25"

d) Gia tri cua biéu thirc O = tana + cotar > 2.
Loi giai
a) Sai: Vi O<a<§ nén sina >0
b) Pung: Vi 0 <« <§ nén sina >0,cosa >0=tana >0
3 : 4 . 16 18 2
¢) Vi cosa:g,O<a<§:>s1na:\/1—cos2a=§:>P=smza—2cos2a=———=——.

25 25 25

4 3 25
d) Ping: O=tana+cota=—+—=—>2
) g 0 3 4 12

Cho tana =2 . Xét tinh dung sai ctia cac phat biéu sau:

a) cota =

5.
) T 5
b) Khi OSaSEtm cosa:—?.

sina —cos«a 5

c) Gi4 trj cua bicu thirc B=— : ==
sina +3cos” a+2sina 31

. 4 4 - 8 8
sin"a cos'«a 1 e 1z , sin“a cos o 1
d) Cho + = . Gia tri cua biu thue: A=—5—+—5—=—5—.
a b a+b a b a +b
Loi gidi
, , 1 1
a) Pung: Ta c6: tana.cota =1= cota = =—.
tana 2
. 1 1 5
b) Sai: Taco: 1+tan’ o = > :>cosza:—2=—:>cosa:i£;
cos” I+tan"ax 5 5

5

\ V2N
Ma OSaSE nén cosaz?.
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sina cosa

3 3
¢) Ding: B=— cos’ o 3cos a_ - — _
sin” +3COS a 2sina  tan a+3+2tana(tan a+1)

cos’a  cossa  cos’a
2(4+1)—(4+1) 5

B tanoz(tan2 a+ 1) —(tan2 a+ 1)

Suyra B = =—.
Y 8+3+22(4+1) 31
1-¢) ¢
d)Sai:Defltcoszoz:t:>u+t—:L
a b a+b
<:>b(1—t)2+at2: ab <at* +bt* =2bt+b = ab < (a+b)* —2bt+b= ab
a+b a+b a+b
& (a+b) 2 —2b(a+b)t+b* =0 > 1=—o.
a+b
Suy ra cos’ o = sina=—2
a+b a+b
-8 8
Vay: sin a+cos a__ a N b _ 1

a’ b’ (a+b)4 (a er)4 (a+b)3'

- ., , , < X
Cho goc a thoa man EY <a <0 va cota =-3. Xét tinh dung sai cua cac phat biéu sau:
a) sina >0

Jio

b) sina = ———
10

cosa —sina 10

C) 3 . 3 )
cos’a +3sin” o +2cosax 21

2 2
d) {tan”Tﬂthan(%r—aﬂ +|:C0t137ﬂ-+c0t(772'—a)j| =20

Loi giai
a) Sai: Do %<a<0 nén sina <0.
. N L
b) Bung: smaz—w do 7<a<0 nén sina <0
Tir hé thirc 1+ cot’ a = — ——, suy ra sina =— ! > :—\/m.
sin” o 1+cot” o 10
cosa —sina 10 L cosa —sina
c) bung: 3 — =— . Xét biéu thirc P=— —
cos’a +3sin” o +2cosax 21 cos o + 3sin” o + 2cosa

Chia ca tir va mau cho sin’ o ta duoc:



cosa 1

~ cota.(l + cot? a) —(1 + cot? a)

po_sina sin’a  _
3
cos’a cosa cot3a+3+2.cota.(l+cot2a)
— +3+2— 3
sin’ a sin’ a

10
Thay cota =-3 vao P ta dugc P :E'

17 7 ’ 13 ?
d) Pang: | tan—2 +tan| L - || + cot—ﬂ+cot(77r—a) =20
4 2 4
) 177 T V4 . 1
Tacd tan—— =tan| —+4x |=tan—=1 va tan| — —a |=cotc.
4 4 4 2

1
Va cot% = cot(%+37z} = cot% =1; cot(77 —a)=—cota

177 77 \T 137 ’
Suyra |tan—+tan| ——a || + cot—+cot(77r—a)
4 2 4
2

=(1+c0tx)2 +(1—c0tx)2 =2+2cot’x=2+2.(-3) =20.

2 2
Do d6, ménh dé {tan”T” + tan(%[ - aﬂ + {cotBTﬂ- + cot(77r - a)} =20.

PHAN III. CAu tric nghiém tra 10i ngin

Cau 1:

Cau 2:

, 4 . 4 ) 2 )
Rut gon biéu thire 4 =2€08" X —sin” x +8in” xcos” x +3sin” x
Loi giai
A=2cos" x—sin® x + sin® xcos® x + 3sin* x
=cos’ x —sin® x + cos® x + sin? xcos® x + 3sin’ x = cos® x —sin’ x + cos” x + 3sin® x

=2cos’ x +2sin’ x =2
3z .
Cho goc ¢ théamin 7 <a < > va sina—2cosa =1 Tipnh P=2tana —cota.

Loi giai
sina <0

. 3z
Vo1 7 <a<— suyra .
2 cosa <0

:>(1+2c0s05)2 +cos’a =1

_ |sina—2cosa =1
Ta co 5

sina +cos’a =1
cosa =0 (loai'i')

< 5cos’a+4cosa=0< 4
cosa =——
5

sina

A . 3 )
Tir hé thirc sin® o +cos’ ¢ =1, suy ra sina =~ (do sinax<0)= tana =
cosa
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3
4



cosa 4

va cota = — .
sina 3

3 4 1
Thay tana:ZVé cotazgvéo P, ta duogc P:gz0,17

A , \ Y 2 g2 2
Cau3: Cho goc @ thoamin sina +cosa = Tinh £ =tan” a +cot” a.
Loi gidi
, . . 2 1 . 1
Ta c6 sina +cosa = - > (sina +cosa)” = 5 S sinacosa=--.

) 2 - 4 4
. u, sin“a@ cos“a sin"a+cos’ a
Khido P= + =

cos’a  sin‘a  sin‘a.cos’a

2
. . . 2
(sm2a+cosza) —2sin’ a.cos’ a 1-2(sinacosa)

— - > =14.
sin’ a..cos’ a (sinacosa)

r
Cau4: Cho goc @ thoa man B <a<g vatana—cota=1 Tiph P=tana+cota.
Loi giai

1+£4/5
=]l tana—tana—-1=0< tana = \F
tano 2

V4 . -5 1 2
D05<a<7z suyratana<0nentana=T:>cota= =—F.

tana _1—\/§

I_JgVéCOt(ZZ 2 VéoPtaduo’cP=1_\/§+ 2 =
1-5 1-5

" . 12 . .3 3
Cau5: Cho goc ¢ thdéaman sinacosa :E va sina +cosa > 0. Tiph P =sin” & +cos” a.

Ta ¢d: tana —cota =1 < tana —

Thay tana =

—/5~=-2,24

p_ Ol

49
125

B. P=—
25

c.p=_. D. P=L.
5 9
Loi giai
Ap dung @’ +b’ =(a +b)3 —3ab(a+b), ta co

. . 3 . .
P =sin’ o +cos’ a =(sina +cosar) —3sinacosa(sina +cosar).

24 4
Ta ¢o (sino:Jrcosoz)2 :sin2a+2sinacosa+cosza=1+—:—9.
25 25
.. N ) 7
Vi sina + cosa > 0 nén ta chon s1na+cosa=§.
sina +cosa /
= — 3
7 12 7 91
Thay > vao P,tadugoc P=|— | -3.—.—=——~=0,
) 12 5 255 125
sinacosa = —
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Cau 6:

Cau 7:

Trang 16

, , N , 2sin’ o + 3sina.cosa + 4cos’ o
Cho goc @ théamin tana@ =2. Tinh P = :

5sin*a + 6¢cos’* &
Loi giai
. 0 40 \ X 5 2
Chia ca tir va mau cua P cho cos” a ta duoc

2 2
P=2tan a+23tana+4=2.2 +23'2+4=2z0,69
Stan“ o + 6 52°+6 13

Huyén li Quan Ba tinh Ha Giang va huyén li Cai Nuéc tinh Ca Mau cing nam & 105° kinh déng,
nhung Quan Ba & 23°vi bac, Cai Nudc & vi do 9°bac. Hay tinh d¢ dai cta cung kinh tuyén nbi
hai huyén li d6 (khoang cach theo dudng chim bay), coi Trai Pat c¢6 ban kinh 6278km .

Loi giai
Goc ¢ tam chan cung kinh tuyén ndi huyén Quan Ba tinh Ha Giang va huyén Cai Nudc tinh Ca
Mau c6 s6 do bang 23°—9°=14°.

6378.14.7

Vay do dai cung kinh tuyén d6 bang ~155 8(km)



