CHUYEN DPE I - TOAN — 11 — HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH LUONG GIAC

| CHUONG |

HAM SO LUQNG GIAC
VA PHUONG TRINH LUQONG GIAC

BAI 1. GIA TRI LUQNG GIAC CUA GOC LUQNG GIAC
PE TEST SO 02

PHAN I. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lra chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén ciu 12. M&i cau hoi

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

thi sinh chi chon mgt phuwong an.
Péi sb do cua goc % rad sang don vi d6 ta dugc goc co sd do bang bao nhiéu?
A. 15°. B. 10°. C. 6°. D. 5°.

Cho MON = 60°. Xac dinh s6 do ctia goc luong giac duge biéu dién trong hinh vé.
N

b)
A. 420°. B. 60°. C. 780°. D. -780°.
Néu géc lugng gidce 6 sd (Ox,0z) = —6377[ thi hai tia Ox va Oz.
A. Trung nhau. B. Vuodng goc.
C. Tao v6i nhau mot goc bang 37” D. Béi nhau.

Mot banh xe ¢6 72 ring. S6 do goc ma banh xe da quay duoc khi di chuyén 10 rang la
A. 60°. B. 30°. C. 40°. D. 50°.

Cho goc lugng giac (Ou,Ov) 6 s6 do 1a —377?, gbc lugng gidc (OM,OW) c6 s6 do 1a 1% Tim
s6 do cua goc lugng giac (Ov,Ow).

A. k27z(keZ). B. 27z+k27z(k eZ). C. 37”+k27z'(keZ). D. —377[+k27r(keZ)

Trén dudng tron lugng gidc véi diém gde 4(1;0), cho diém M biéu dién cho goc luong giac %

.Goi N la diém ddi xémg voi diém M qua truc Oy, diém N biéu dién cho goc lugng gidc niao

duéi day?
A -Z. B. 2%, c. 1%, p. %,
6 3 6 6
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3 .
Cau7: Cho gbéc a thda cota = 2 va 0°<a <90°. Khang dinh nao sau day dung?

4 4 4 4
A. cosa =—. B. sina =— C. sina =——. D. cosa =——.
5 5 5 5
Cau 8: Pon gian biéu thic 4= cos[ %) ta dugc:
A. cosa. B. sina. C. —cosa. D. —sine .

Cau9: Cho cos(a+20247) :_?3 va T<a < 37” Khi d6 gié trj cta tana 1a

B. —E. C.

4

D.-2.
3

A.

S| w
uo|.|>

Céu 10: Trén dudng tron luong giac, biét diém M (%;—% 1a diém biéu dién goc luong giac co s6 do «
. Khing dinh nao sau day 1a sai?

A. cota:—é. B. tanoz:—i. C. sinaz—i. D. cosazé.
4 4 5 5

Cau 11: Cho géc a théa 7<a < 3—”, cosa = —% . Tinh gia tr1 lugng giac cua tancr .

A -2 B. 2. c.? D. 2.
3 5 3 2
Cau 12: Cho goc o théa man sinot:3 va Z<a<x.Tinh P:mn—ozz
5 I+tan” o
A p=-12 B.P=> c.p=12. D. P=-3.
25 7 25

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) & mbi
cau, thi sinh chon dung hoac sai.

Cau 1: Cho goc lugng giac (Ou,Ov) nhu hinh vé& sau, biét goc hinh hoc uOv = 45°

o/
a) Trong hinh v&, tia Om quay quanh gdc O tir tia Ou dén tia Ov theo chiéu duong.

b) Trong hinh v&, sb do cua goc lugng gidc (Ou,Ov) bang -315°.

¢) Tia Om quay quanh gbc O tir Ou dén tia Ov lan dau tién theo chidu dwong quét mot goc
luong giac co sé do 45°.

d) Tia Om quay quanh gbc O tir tia Ou dén tia Ov theo chiéu duong cham tia Ov nam lan
quét mot goc lugng giac co sd do 1a 1485°.
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Cau 2:

Cau 3:

CHUYEN DPE I - TOAN — 11 — HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH LUONG GIAC

Trén duong tron luong gidce tam O va hé truc toa d§ Oxy cho diém M sao cho AOM :g nhu
hinh vé bén dudi:

YA

Yy =

-1
a) Sb do cua cac goc luong giac co tia dau 1a OA tia cudi la OM bang %+ k2 (ke Z) .
. -z P A loxr , . by < e Ao pe -z
b) Goc lugng gidc co s6 do 3 c6 cung tia dau va tia cudi véi goc lugng giac (OA, OM )

¢) Trén duong tron luong giac, sé diém biéu dién goc luong giac c6 sb do %-f-k?ﬂ.,k eZlab6
diém.

d) Khi biéu dién goc o = % + kZT”, k € Z 1én duong tron lugng giac ta dugce tap hop diém 1a mot

da giac déu thi dién tich cua da gidc déu d6 bing % .

Mot chiéc dong hd c6 kim gio va kim phit dugc cho nhu trong hinh vé sau. Chiéu dai kim gio,
kim phit 1an lugt bang 8c¢m va 10cm.

a) Pong ho chi 6 gio kim gio quay duoc goc bang %
b) Bong ho chi 6 gid kim gid quét dugoc mot cung c6 dd dai bang ?ﬂ (cm).

; 3 . . 9
¢). bong ho chi 6 gid 15 phat kim phat quay dugce goc bang 77[

d) Pong ho chi 6 gio 15 phit kim phut quét duge mot cung cé do dai bang 90z (cm).
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Cau 4:

CHUYEN DPE I - TOAN — 11 — HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH LUONG GIAC

Tinh dugc cac gia tri luong giac clia goc o = —% +(2k +1) 7 (biét k € Z).

. 2
a) sina =—
2

V2

b) cosa =

2
c) tana =—1
d) cota =-1

PHAN III Cau tric nghiém tra 161 ngan. Thi sinh tra 1i tir cau 1 dén cau 6.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cho a=%+k2ﬂ', k € Z . Tim dugc bao nhidu gia tri cua k dé 107 <a <11z.

Banh xe cta ngudi di xe dap quay duoc 12 vong trong 5 gidy. Gia st tai thoi diém bat dau quay
van xe nam & vi tri ¥ vudng goc v6i mat dat. Hoi trong mot gidy tia OV (O1a truc banh xe) quét
mot goc lugng gidc bao nhiéu do?

Mot nguoi di xe dap da di duoc quang duong 614,8m trong thoi gian 3 phut. Biét rang duong
kinh banh xe 1a 700mm . Tinh goc lugng giac ( don vi Radian) ma banh xe quay dugc trong 5
gidy (gia st banh xe quay theo chiéu duong, két qua lam tron dén mot chit s6 sau dau phay)?
Mot dong hd c6 kim gi¢r dai 5,5(em); kim phat dai 11(cm) va chi thoi gian lac 12 gio. Hoi hai
kim tring v&i nhau 1an tht 3 thi tong do dai cung ctia hai kim da quay 13 bao nhiéu radian? (Iam
tron dén hang don vi)

. 20177 - 20197

Cho géc a thdéa man tana = -3 va 5 a< . Tinh sina.
Thanh OM quay nguoc chidu kim dong hd quanh gc O
ctia né trén mot mit phang thang ding va in bong vudng goc dnhsdng

xubng mit dat nhu hinh bén. Vi tri ban dau cua thanh 1a 04
: . . 60
. Hé1 d6 dai bong O'M cua OM khi thanh quay dugc 13

vong 13 bao nhiéu, biét 6 dai thanh OM 13 10 cm ? (két
qué lam tron dén hang phan muoi).
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HUONG DAN GIAI CHI TIET

PHAN I. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lra chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén ciu 12. Mi cau hoi

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

thi sinh chi chon mgt phuwong an.

e A 5 , T © an , . X L a
Doi s6 do cua goc o rad sang don vi d¢ ta dugc goc co so do bang bao nhiéu?

A. 15°. B. 10°. C. 6°. D. 5°.
Loi gidi
Ta c6: - _180 =15°.
12 12
Cho MON = 60°. Xac dinh s6 do cua goc luong gidc duge biéu dién trong hinh vé.
N
0 M
b)
A. 420°. B. 60°. C. 780°. D. -780°.
Loi gidi

S6 do cua goc luong giac duge biéu dién trén hinh da cho 1a: 60°+2.360° = 780°.

Néu goc lugng gidc ¢6 sd (Ox,0z) = —6377[ thi hai tia Ox va Oz.

A. Trung nhau. B. Vuong goc.
C. Tao voi nhau mot goc bang 377[ D. Péi nhau.
Loi giai
, 63r 7«
Ta co: sd (Ox,0z)=———==-327x
2 2
637 .«

Vi hai goc lugng gidc c6 so do - va By cd cung tia dau va tia cudi nén hai tia Ox va Oz

vuong goc voi nhau.
Mot banh xe ¢6 72 ring. S6 do goc ma banh xe di quay duoc khi di chuyén 10 ring 1a
A. 60°. B. 30°. C. 40°. D. 50°.

Loi giai

363 =5° =10 banh rang la 50°.

1 banh rang tuong trng voi

Cho géc luong gidc (Ou,0v) c6 s6 do 1a —377[, goc luong gide (Ou,Ow) 6 sb do 1a “T” Tim

sb do cua goc lugng gide (Ov,Ow).

A. k27z(k € Z). B. 27z+k27z(k € Z). C. 37”+k27[(k € Z). D. —37”+k27z(k € Z)
Loi giai
Theo hé thire Chasles, ta co:

(Ov,0w) = (Ou,0w) - (Ou,0v) + k27 =HT”+3T”+k27r =37”+27r+k27r(k eZ).
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Céiu 6:  Trén duong tron luong gidc v6i diém gbe A(1;0), cho diém M biéu dién cho goc luong giac %

.Goi N la diém d6i xtmg v6i diém M qua truc Oy, diém N biéu dién cho goc lugng giac nao

dudi day?
A -z B. 2% c. - = p. =,
6 3 6 6
Loi gidi
A
1
N M
A . A
—1 o) 1

-1

Taco AOM =% va do tinh d6i xtmg nén A/'07v=%. Suy ra AON:%”.

S T , A 1N <R 2 X
Do goc o va 6 hon kém nhau 27 nén c6 cung di€m bicu dién

Vay diém N biéu dién cho goc lugng giac _7?%.

3 .
Cau7: Cho gbéc a thda cota = 2 va 0° < a <90°. Khang dinh nao sau day dung?
4 . 4 ) 4 4
A. cosa =—. B. sina =—. C. sina =——. D. cosa =——.
5 5 5 5
Loi gidi
A A y 2 9 1 ) 16
Ap dung cong thic: 1+ cot” o =— Sl+t—=—5— Ssin"a=—
sin” & 16 sin"«a 25

. 4
Do O°<a<90°:>sina>0:>sma:§.

Cau 8: Pon gian biéu thic 4= cos(a - %) , ta dugc:

A. cosa . B. sinax. C. —cosc. D. —sinax.
Loi giai
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Tacd: A= cos(a —%) = cos(%— a} =sina .

Cau9: Cho cos(a+20247) =_?3 va r<a <37ﬁ. Khi d6 gia tri cia tana 1a
3 ct .

-3 3
Loi gidi

A.

S| w
N

Ta c: cos(a+20247)=cosa = cosa = —%.

Vi 7r<a<37” nén sina <0. Do d6 sina = —J/1—cos* a :—‘/1—225 =—%.

sina 4

Vay tana = =
cosa 3

Céu 10: Trén dudng tron luong giac, biét diém M (%,—%} 1a diém biéu dién goc luong giac co s6 do «
. Khing dinh nao sau déy 12 sai?
A. cota:—é. B. tanoz:—z. C. sinaz—i. D. cosazi.
4 4 5 5
Loi giai

: . 4 4
biém M E;—i nén ta co: cosazé; sinag =——,suyra tana =—— va cotaz—i.
5 5 5 5 3 4

Cau 11: Cho goc « théa 7 < a < 377[, cosa = —% . Tinh gia tri luong giac clia tancr .

A -2 B 2 c D. 2.
3 5 3 2
Loi giai
Taco 7r<a<37ﬂ:sina<0.
2
Ma sin2a+cosza=1:>sina=—\/1—cosza=—"1—[—%} =—%.
_4
Vay tana = 2% :—Szi.
cosa _§ 3
5
Cau 12: Cho géc a théa man sinozzé va Z<a<x.Tinh P=tan—02[
5 2 l+tan” o
A.P:—E. B.P:E. C.P=£. D. P=-3.
25 7 25
Loi giai
L, , , L 3\ 16
Tacosin“a+cos"a=1=cos"a=1-sin“ax=1- g :2—5.
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T 4
Vi 3<a<7r:>cosa:—g

sin o
— 4 12
P= tanozz = Losax :sma.cosa=§.(——j=——-
1+tan” o # 5 S 25
cos’ a

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén ciu 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) & mbi

Cau 1:

Cau 2:

cau, thi sinh chon dung hoac sai.

Cho goc lugng giac (Ou,Ov) nhu hinh v& sau, biét goc hinh hoc uOv = 45°

67
a) Trong hinh v&, tia Om quay quanh gbc O tir tia Ou dén tia Ov theo chiéu duong.
b) Trong hinh v&, sb do ciia goc lugng giac (OM,OV) bang —315°.
¢) Tia Om quay quanh gc O tir Ou dén tia Ov lan dau tién theo chiéu duong quét mot goc
luong giac c6 sd do 45°.
d) Tia Om quay quanh gbc O tir tia Ou dén tia Ov theo chiéu duong cham tia Ov nam lan
quét mot goc lugng giac co sd do 1a 1485°.
Loi giai

‘ a) Sai ‘ b) Ping ‘ c¢) Dung ‘ d) Ping

a) Tia Om quay quanh goc O tutia Ou dén tia Ov theo chiéu kim dong ho nén d6 la chiéu &m

suy ra ménh dé sai.
b) Ta c6:uOv =45° = (Ou,0v)=-315° suy ra ménh dé dung.
¢) Taco: uOv = 45°. Tia Om quay quanh gbc O tir Ou dén tia Ov lan du tién theo chiéu duong
¢6 (Ou,0v)=45° suy ra ménh dé duing.
d) Tia Om quay quanh gbc O tir Ou déntia Ov theo chiéu duong cham tia Ov niam lan nén ta
c6 (Ou,0v) =45°+4.360°=1485° suy ra ménh dé diing.
Trén duong tron luong gide tam O va hé truc toa d§ Oxy cho diém M sao cho AOM :% nhu
hinh v& bén dudi:

YA

Yy =

-1
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a) SO do cua cac goc luong gidc co tia dau 1a 04 tia cudi 1a OM bang §+ k2w (keZ).
b) Goc lugng giac co sd do 167” c6 cung tia dau va tia cudi véi goc luong gidc (O4,0M )

A \ \ ‘s A 4. X -2 X ; ./ . A w  krx \
¢) Trén dudng tron luong giac, s6 diém bic¢u dién goc lugng gidc c6 so do —+7,k eZlab6
diém.

d) Khi biéu dién goc a = % + szﬂ, k € Z 1én dudng tron luong giac ta duoc tap hop diém 13 mot

da giac déu thi dién tich ctia da gidc déu d6 bang % .

Loi gidi
‘ a) Ding ‘ b) Sai ‘ ¢) Sai ‘ d) Sai ‘

a) Sb do cuia goc luong giac c6 tia dau 1a O4 tia cudi la OM bang %+ k27 (k e Z) .

b) Ta co 1677[ = 477[+ 2277 = Géc lugng giac ¢6 s6 do 1677[ c6 cung tia dau va tia cudi voi goc

luong giac co sd(04,0M ') = 477[+ Rr, kelZ.

¢) Tacod %4‘ ]%Z = % + k%Tﬂ ,k € Z nén khi biéu dién trén duong tron lugng giac ta duoc 4 diém.

d) Ta co tap hop diém biéu dién cua a 1a tam gidc déu co canh bang MN = 2.sin (%) =4/3.

YA
1 M
A' A x
> 0 1 -
N
-1

33

Dién tich cta da giac biéu dién 1a S = T3 (dvdt).

Cau 3: Mot chiéc dong hd c6 kim gid va kim phat duoc cho nhu trong hinh v& sau. Chiéu dai kim gid,
kim phut lan lugt bang 8cm va 10cm .
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Cau 4:

a) Pong ho chi 6 gio kim gio quay duoc goc bang %
b) Bong ho chi 6 gid kim gid quét dugc mot cung c6 dd dai bang ?ﬂ (cm).

3 ; . . s 9
¢). bong ho chi 6 gid 15 phat kim phat quay dugce goc bang 77[
d) Pong ho chi 6 gid 15 phuat kim phut quét duge mot cung c6 do dai bang 907 (cm).
Loi giai
‘ a) DPung ‘ b) Ping ‘ c¢) Dung ‘ d) Sai ‘

\ ) .2
a) bong ho chi 6 gio kim gio quay dugc goc bang E.27r = %
A X 1o sy . . A L OAA qac X T 8m
b) Dong ho chi 6 gio kim gid quét dugc mot cung cd dd dai bang 8.? = EY (cm).
A LA - , 19 .
¢) bong ho chi 6 gid 15 phut kim phut quay dugce 2 +Z = 2 vong
. , , N 9 97
Suy ra kim phut quay dugc goc bang Z.27z = -
\ 5 ) ) . 9
d) Bong ho chi 6 gid 15 phat kim phut quét duge mdt cung c6 do dai bang 10.77[ =457 (cm)

Tinh duoc cac gia tri luong giac ciia goc o = —% + (2k + 1)7z (biét ke Z).

) 2
a) sina =—
2

b) cosa :—2
2
c) tanax =—1
d) cota =-1
Loi giai
| ayPing | b)Ping | ¢)Sai | d)Sai |

a) bung: sin[—% + 2k + l)ﬂ':l = sin(—% + 2k + ﬂj

Page 10

Swu tdm va bién soan



CHUYEN DPE I - TOAN — 11 — HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG TRINH LUONG GIAC
b) bung:

cos[—% +(2k + l)ﬂ} = cos[— +2km + 72'] = cos(—% + 72') = —cos(—%j = —cosZ = —ﬁ

4 2

NG

c¢) Sai: tan —Z+(2k+l)7z —tan| -2 |=—tanZ =1
4 4 4

d) Sai: cot| =2+ 2k + )7 | = cot(—z] — —cotZ=—1
4 4 4

PHAN III. Cau tric nghiém tra 16 ngin. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.

Caul

Cau 2:

Cau 3:

:  Cho a=%+k27z, k € Z . Tim duogc bao nhiéu gia tri cua k dé 107 <a <117.

Loi giai
Traloi: 1

21z 19 21

Do 107 <o <11z nén 107r<§+k27z<117r<:>197”<k27z< ©T<k<73k=5'

Vay c6 1 gia tri £ thod man bai toan.

Banh xe cta ngudi di xe dap quay duoc 12 vong trong 5 gidy. Gia st tai thoi diém bat dau quay
van xe ndm & vi tri ¥ vudng goc v6i mat dat. Hoi trong mot gidy tia OV (O1la truc banh xe) quét
mot goc lugng gidc bao nhiéu do?

Loi giai

Tra 1oi: -864
. Ny A 1s 12
Ta c6: Trong mdt gidy banh xe quay dugc r vong.

Suy ra trong mot gidy banh xe quay dugc goc: o = %.ZW(rad )= 24%% =864°.

Do khi banh xe quay thi tia OV chuyén dong cing chiéu véi kim dong ho nén trong mot gidy
tia OV

quét mot goc lugng giac —864°.

Mot nguoi di xe dap da di duoc quing duong 614,8m trong thoi gian 3 phut. Biét rang duong
kinh banh xe 1a 700mm . Tinh géc lugng gidc ( don vi Radian) ma banh xe quay dugc trong 5
gidy (gia str banh xe quay theo chiéu duong, két qua lam tron dén mot chit sé sau ddu phay)?

Loi giai
Tra loi: 48,8
Doi don vi: 700mm =0,7m.
Chuvibanhxela C=27zr=0,77zm.
Trong 3 phut banh xe quay dugc sb vong 1a: n = 614.8 = 6148 (vong).
0,77 r
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Cau 5:

Cau 6:

Do @6, trong 5 gidy banh xe quay dugc i.%(véng).
180 7«

Moi vong banh xe da quay duoc mdt goc 360° twong Gng v6i 27 (radian) nén trong 5 gidy

. £ . 14
banh xe da quay dugc goc lugng gidc c6 so do la: o = %.2.27[ =48,8.

V4
Mot dong hd c6 kim gi¢r dai 5,5(em); kim phat dai 11(cm) va chi thoi gian lac 12 gio. Hoi hai
kim tring v6i nhau 1an tht 3 thi tng do dai cung ctia hai kim da quay 13 bao nhiéu radian? (Iam
tron dén hang don vi)
Loi giai

Tra loi: 236
Gia st hai kim gip nhau lan thir nhat thi kim gio quay mot goc 1a « . Khi d6, kim phut quay
mot goc la a + 27 .

Van téc quay cua kim gio 1a: 27:12== (rad/h).

Nk

Van tc quay cua kim phut 1a: 27 :1=27 (rad/h).
. O , . T 6a , .,
Thoi gian d€ kim gio quay dugc goc o la: « :g =— (gio0).
Vs

a+2rx

Thoi gian d€ kim phiit quay duge goc (a +27)1a: (gio).

Vi kim gi¢ va phat gép nhau nén Sa o 27 S a= 2z

V4 2 11’
. N . w1 a1s o 2 b1
Khi kim gi¢ va kim phut gép nhau 1an 3 thi goc quay cua kim gio la: 3'W = T
Va kim phut quay goc la: 61—71T+ 327 = 712—1” .

Suy ra tong d6 dai cung ctia 2 kim di quay la: ?—71[.5,5 +712—17[.1 1=757 (cm)=~236(cm).

. 20177 < 20197«

Cho goc a théa man tana = -3 va 5 a < . Tinh sina.

Loi giai
Tra 10i: 0,8

2
1+tan’ o = 12 1+(—ij = 12
Ta c6 cos’ a PN 3 cos’ a
20177 20197 P 37
<a< —+5042r < <—+50427
2 2 2 2
3 . sin 4 sina ) 4
=cosa=——.Ma tana = & ——= =sina=—.
5 cosa 3 3 5

5
Thanh OM quay nguoc chiéu kim déng ho quanh gdc O cta nd trén mot mit phang thang ding
va in bong vudng goc xudng mat dat nhu hinh bén. Vi tri ban dau cta thanh 13 O4. Hoi d6 dai

bong O'M cta OM khi thanh quay dugc % vong 1a bao nhiéu, biét d dai thanh OM 13 10 cm

? (két qua lam tron dén hang phan muoi).
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] e

M o
Loi giai
Tra loi: 7,5

60 120
Tacod o :E-Zﬂ :Tﬂ. Suy ra O'M' =|OMcosa| = ‘10005 121(;”

~7,5cm.
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